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Aufgabe 1 (2 Punkte)
Geben Sie zu der Formel —(p V ¢) A r eine dquivalente Formel an, in der als einziger Junktor der
Shefferstrich | vorkommt.
Aufgabe 2 (2 Punkte)

Konstruieren Sie nach dem in der Vorlesung vorgestellten Verfahren mit Hilfe der Junktoren A, V,
= und L eine Formel, die den terniren Junktor $ ausdriickt, welcher durch folgende Wahrheitstafel
gegeben ist:
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Aufgabe 3 (1 Punkt)
Zeigen Sie, dafl {A, <} nicht funktional vollstindig ist.

Aufgabe 4 (2424242 Punkte)

Zu jeder Formel, die nur Junktoren aus {V, A, =} enthilt, sei ¢ diejenige Formel, die aus ¢ durch
Vertauschung von A und V entsteht (vgl. Definition 4.9). Falls v eine Belegung ist, dann sei die
Belegung v* durch v*(p) = 1 — v(p) definiert. Zeigen Sie:

) [0 = 1= [6]
b) ¢ = ¢ genau dann, wenn 3¢ = ¢
)
)

a

c) ¢? g o, falls entweder ¢ oder —¢ allgemeingiiltig ist

d) Die Umkehrung von c¢) gilt nicht (Gegenbeispiel!)

Aufgabe 5 (4 Zusatzpunkte)

Eine n-stelliger Junktor $ mit Wahrheitsfunktion fg heifle selbstdual genau dann, wenn fiir alle
1, ..., T, gilt:

fs(xi, .. x0) = fe(xy, ... x0)".
Dabei sei 0 % 1 und 1* % 0.

Zeigen Sie, dass eine Menge, welche nur selbstduale Junktoren enthélt, nicht funktional vollstéandig
sein kann.



